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数学的な意靺の 「空問」とは何 か

Meaning ｛of 　
“ Svaee

”
in　Mathemestics

　数学的な意味 で の 空 間概念に は
， 少な く とも

2種類 の 定義が考えられ る。

　幾何学で は，空 闕 とい うの は考察して い る対

象 を収容す る （あ る い は位 置付け る ）た め の

「入れ物」の こ とで ある ．幾何学的対 象，た と

えば点 ， 線 ，
面

，
立体を扱 うとき，それ らを収

容する入れ物 は，普通 は座 標空 聞 甜 の こ と に

なる 。こ れは
， 認識関心の広が りの範 開 ・領域

を意味する．

　 また座標空間 の 場 合 ， 対象の 幾何 学的性 質

（長 さ ・広 さな ど）に 関心 が ある．したが っ て

また，自分が 何 に関心を持 っ て い る の か （切 り

目 ）を表現 した もの で ある ともい える ．呉体的

に は，座標に よ っ て 表現で きる もの に 関心が あ

る の で あ る．しか し，逆 に 言 うと
， そ の 空 閥 の

中の こ とだけ に しか 興味が な い とい う意味 で ，

認識限界を表わ して い る と も言える．そ の 中 で

考察対象を位置付 ける の で あ る．まと め る と，

人れ物 として の 空闘は，考察対象を収容す る範

囲 を表わす ととも に
， 自分の 興味関心 の 切 り口

（と「垠界）を表現 して い る とも言え る．

　これに対 して，「考察して い る対象そ の もの 」

を空 聞と呼ぶ こ ともあ る．た だ し，そ こ に は構

造の類似性の 概念が前提 としてあ り，対象の 性

質を調 べ た り， 分類する とい う意識 が背後に存

在する．まず最初に，分類すべ き無数の 基礎的

対象が ある．そ して 何 らか の 意味の類似性を定

義する h する と類似物 に共通の 性質が浮かび上

が る ．そ の 共通の 性質を調べ た い の で ある．

　た とえば
， 類似性 と して 「それ らをそれぞれ

ゴ ム の ように伸縮 させ る と，形が
・致 する こ と」

を考 えて み よう．す る と
， 「ドー

ナ ツ と コ ー
ヒ

ーカ ッ プは 似 て い る．なぜ な ら コ
ー− tr　一カ ッ プ

の 容器 の 部分 を ゴ ム と考えて
，

こ れ を縮小 す る

と，容器の 部分 は 取 っ 手に吸 収 され て ，残る の

は ド
ー

ナ ッ の 形 を した 取 っ 手の 部分 だけ で あ る

か らである ．こ の 2 つ は 穴が ひ とっ だ とい う意

味で構造が類似 して い る．つ ま り共通 の ［生質が

あ る ．それ を数学的 に表現 した い ．具体的に は

整数環 Z で 表わせる．微分 幾何学 で は ， ド
ー

ナ

ッ や コ
ー

ヒ
ー・カ ッ プの こ とを空聞 と呼ぶ の が習

わ しで ある．こ こ で は，ある程度複雑だが，意

味の ある まとま りを持 つ 考察対象を空 間と呼ん

で い る こ と に なる。

　 ドー一
ナ ッ を 2 つ 結合する と 8 の字 に な る．あ

る い は
，

ドーナ ツ を切 っ て しまうと 1 本の 線に

な り，こ れ は績 むと 1 点に なる ．つ まり， 空間

の 結合や 空開 の 分割 も考 え る こ とが で きる．し

たが っ て対象として の 空間概念は，シ ス テ ム と

い う概念に近 い と思 っ て よ い ．
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